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Çàäà÷à 1. Íåêà f ∈ Fn
2 . Íåêà f 6= const è f ∨ f∗ = const. Äà ñå äîêàæå,

÷å f 6∈ M ∪ S.

Ðåøåíèå: Äà äîïóñíåì, ÷å f ∨ f∗ = 0̃. Òîãàâà è f, è f∗ èìàò ñòîéíîñò 0

âúðõó âñåêè íàáîð, ñëåäîâàòåëíî f = 0̃, êîåòî ïðîòèâîðå÷è íà óñëîâèåòî,
÷å f 6= const. Ñëåäîâàòåëíî,

f ∨ f∗ = 1̃ (1)

Î÷åâèäíî å, ÷å:

f 6∈ M ∪ S ⇔ f ∈ M ∪ S ⇔ f ∈ M ∩ S ⇔ f ∈ M è f ∈ S

Ïúðâî ùå äîêàæåì, ÷å f 6∈ S. Äà äîïóñíåì ïðîòèâíîòî. Òîãàâà f = f∗,
òîåñò ñòîéíîñòòà íà f è f∗ âúðõó âñåêè íàáîð å åäíà è ñúùà. Èìàéêè
ïðåäâèä (1) çàêëþ÷àâàìå, ÷å è äâåòå ôóíêöèè ñà êîíñòàíòà åäèíèöà; â

÷àñòíîñò, f = 1̃. Íî òîâà ïðîòèâîðå÷è íà óñëîâèåòî, ÷å f 6= const.
Ñåãà ùå äîêàæåì, ÷å f 6∈ M. Çà öåëòà ïúðâî ùå äîêàæåì åäíî ïîìîù-

íî òâúðäåíèå.

Ëåìà 1. ∀n ∈ N+,∀g ∈ Fn
2 : g ∈ M ⇒ g∗ ∈ M.

Äîêàçàòåëñòâî: Äà ðàçãëåäàìå êîè äà å äâà íàáîðà α, β ∈ Jn
2 ,

òàêèâà ÷å:

α 4 β (2)

Îò (2) òðèâèàëíî ñëåäâà, ÷å:

β 4 α (3)
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Ïî óñëîâèå, g å ìîíîòîííà. Ïðèëàãàéêè îïðåäåëåíèåòî çà ìî-
íîòîííîñò âúðõó (3), ïîëó÷àâàìå:

g(β) ≤ g(α) (4)

Îò (4) òðèâèàëíî ñëåäâà, ÷å:

g(α) ≤ g(β) (5)

Ïî îïðåäåëåíèåòî íà äâîéíñòâåíà ôóíêöèÿ:

g∗(α) = g
(
α
)

(6)

g∗(β) = g
(
β
)

(7)

Îò (5), (6) è (7) èçâåæäàìå:

g∗(α) ≤ g∗(β) (8)

Îò (2) è (8) ñëåäâà, ÷å g∗ ∈ M. �

Äîïóñêàìå, ÷å f ∈ M. Ïðàâèì âòîðî äîïóñêàíå, ÷å f(0, 0, . . . , 0) = 1. Íî
àêî f å ìîíîòîííà è f(0, 0, . . . , 0) = 1, òî f = 1 è âúðõó âñåêè äðóã íàáîð,

òîåñò f = 1̃. Ïî óñëîâèå, f 6= const. Ñëåäîâàòåëíî âòîðîòî äîïóñêàíå å
íåâÿðíî è

f(0, 0, . . . , 0) = 0 (9)

Îò (1) è (9) ñëåäâà, ÷å f∗(0, 0, . . . 0) = 1. Íî ñúãëàñíî Ëåìà 1, f∗ ∈ M. Ùîì
f∗ å ìîíîòîííà è f∗(0, 0, . . . 0) = 1, ñëåäâà, ÷å f∗ = 1 è âúðõó âñåêè äðóã

íàáîð. Òîåñò, f∗ = 1̃. Íî òîãàâà f = 0̃. Òîâà ïðîòèâîðå÷è íà óñëîâèåòî,
÷å f 6= const. Ñëåäîâàòåëíî ïúðâîòî äîïóñêàíå å íåâÿðíî. Äîêàçàõìå, ÷å
f 6∈ M. �
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