
Theorem 1. Àêî G å äúðâî, òî ε = ν − 1.

Corollary 1. Âñÿêî íåòðèâèàëíî äúðâî èìà ïîíå äâà âúðõà ñúñ ñòåïåí 1.

Çàäà÷à 1. Ïîêàæåòå, ÷å àêî G å äúðâî è èìà âðúõ ñúñ ñòåïåí ≥ k, òî G èìà ïîíå k âúðõà ñúñ
ñòåïåí 1.

Çàäà÷à 2. Íåêà G å ñâúðçàí ãðàô. Äîêàæåòå, ÷å âñåêè äâà íàé-äúëãè ïúòÿ â ñâúðçàí ãðàô èìàò
îáù âðúõ.

Çàäà÷à 3. Çà G ïðîñò ãðàô, äîêàæåòå, ÷å ε =
(
ν
2

)
ò.ñ.ò.ê. G å ïúëåí.

Çàäà÷à 4. Äîêàæåòå, ÷å â ãðàô ñ ν ≥ 2, èìà ïîíå äâà âúðõà ñ åäíàêâà ñòåïåí.

Çàäà÷à 5. Äîêàæåòå, ÷å:

1. âúâ âñåêè íåîðèåíòèðàí ãðàô áðîÿò íà âúðõîâåòå ñ íå÷åòíà ñòåïåí å ÷åòåí;

2. âñåêè ðåãóëÿðåí ãðàô ñ íå÷åòíà ñòåïåí èìà ÷åòåí áðîé âúðõîâå;

3. âñåêè ãðàô ñ ε >
(
ν−1
2

)
å ñâúðçàí. Äàéäå ïðèìåð çà íåñâúðçàí ãðàô ñ ε =

(
ν−1
2

)
.

4. âúâ ãðàô âñè÷êè âúðõîâå èìàò ñòåïåí ïîíå d. Äîêàæåòå, ÷å â ãðàôà èìà ïúò ñ äúëæèíà d.

Çàäà÷à 6. Äà ðàçãëåäàìå ãðàôà G (áåç ïðèìêè è áåç êðàòíè ðåáðà) ñúñ s êîìïîíåíòè íà ñâúðçà-
íîñò. Äîêàæåòå, ÷å ν − s ≤ ε ≤

(
ν−s+1

2

)
.

Çàäà÷à 7. Íåãà G å ãðàô ñ n âúðõà è â G íÿìà ïðîñò öèêúë ñ äúëæèíà 3. Äîêàæåòå, ÷å G èìà

íàé-ìíîãî bn
2

4 c ðåáðà.

Çàäà÷à 8. Íåêà G å ïðîèçâîëåí ãðàô áåç ïðèìêè è êðàòíè ðåáðà, à G å íåãîâîòî äîïúëíåíèå.
Äîêàæåòå, ÷å ïîíå åäèí îò ãðàôèòå G, G å ñâúðçàí;

Çàäà÷à 9. 1. Äà ñå ïîñòðîÿò âñè÷êè íåèçîìîðôíè ãðàôè íà 1,2,3 è 4 âúðõà.

2. Íàìåðåòå áðîÿ íà ðåáðàòà íà ãðàô áåç öèêëè ñ n âúðõà è k êîìïîíåíòè.
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