
ÄÈÑ-2, ñïåöèàëíîñò ½Èíôîðìàòèêà“, Òåñò �2, 09.06.2006 ãîäèíà

Èìå:

ãðóïà: ôàê. íîìåð:

1. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Äîêàæåòå, ÷å ôóíêöèÿòà

F (x, y, z) = x2 − z2 − 2xz − 2yz + ax + by + cz ,

êúäåòî a , b è c ñà êîíñòàíòè, íÿìà ëîêàëíè åêñòðåìóìè.

2. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Íåêà f(x, y) = x3 + y3 − 3xy è K = [0, 4]× [0, 4] .

Íàé-ìàëêàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

Íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

3. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Ñòîéíîñòòà íà äâîéíèÿ èíòåãðàë

∫∫
D

x4y2 dxdy , êúäåòî D å ìíîæåñòâîòî, îãðàíè÷åíî îò

ïðàâèòå y = 0 , y = x + 1 è y = 1− x , å:

4. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Îáåìúò íà òÿëîòî, çàäàäåíî ñ íåðàâåíñòâàòà

(
x2

9
+ y2

)2

≤ z ≤ x2y , 0 ≤ x ,

å ðàâåí íà äâîéíèÿ èíòåãðàë: ,

÷èÿòî ñòîéíîñò å:

5. (4 òî÷êè)

Äîâúðøåòå äåôèíèöèÿòà:

Êàçâàìå, ÷å ôóíêöèÿòà F (x, y, z) å äèôåðåíöèðóåìà â òî÷êàòà (x0, y0, z0) , àêî ...
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Èìå:

ãðóïà: ôàê. íîìåð:

1. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Äîêàæåòå, ÷å ôóíêöèÿòà

F (x, y, z) = z2 + 2xz + 2yz + xy + ax + by + cz ,

êúäåòî a , b è c ñà êîíñòàíòè, íÿìà ëîêàëíè åêñòðåìóìè.

2. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Íåêà f(x, y) = y3 − x3 + 3xy è K = [−4, 0]× [0, 4] .

Íàé-ìàëêàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

Íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

3. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Ñòîéíîñòòà íà äâîéíèÿ èíòåãðàë

∫∫
D

x4y2 dxdy , êúäåòî D å ìíîæåñòâîòî, îãðàíè÷åíî îò

ïðàâèòå y = 0 , y = −x− 1 è y = x− 1 , å:

4. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Îáåìúò íà òÿëîòî, çàäàäåíî ñ íåðàâåíñòâàòà

(
x2

4
+ y2

)2

≤ z ≤ xy2 , 0 ≤ y ,

å ðàâåí íà äâîéíèÿ èíòåãðàë: ,

÷èÿòî ñòîéíîñò å:

5. (4 òî÷êè)

Äîâúðøåòå òâúðäåíèåòî:

Ðåäúò íà Ôóðèå íà ôóíêöèÿòà f(x) å ðàâíîìåðíî ñõîäÿù âúðõó [−π, π] , àêî ...
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Èìå:

ãðóïà: ôàê. íîìåð:

1. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Äîêàæåòå, ÷å ôóíêöèÿòà

F (x, y, z) = z2 + 2xz + 2yz − x2 − y2 + ax + by + cz ,

êúäåòî a , b è c ñà êîíñòàíòè, íÿìà ëîêàëíè åêñòðåìóìè.

2. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Íåêà f(x, y) = −x3 − y3 − 3xy è K = [−4, 0]× [−4, 0] .

Íàé-ìàëêàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

Íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

3. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Ñòîéíîñòòà íà äâîéíèÿ èíòåãðàë

∫∫
D

x2y4 dxdy , êúäåòî D å ìíîæåñòâîòî, îãðàíè÷åíî îò

ïðàâèòå x = 0 , y = x− 1 è y = 1− x , å:

4. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Îáåìúò íà òÿëîòî, çàäàäåíî ñ íåðàâåíñòâàòà

(
x2 +

y2

9

)2

≤ z ≤ x2y , 0 ≤ x ,

å ðàâåí íà äâîéíèÿ èíòåãðàë: ,

÷èÿòî ñòîéíîñò å:

5. (4 òî÷êè)

Ôîðìóëà çà ïðåäñòàâÿíå íà äâîåí èíòåãðàë âúðõó êðèâîëèíååí òðàïåö:
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Èìå:

ãðóïà: ôàê. íîìåð:

1. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Äîêàæåòå, ÷å ôóíêöèÿòà

F (x, y, z) = x2 − 2xy − 2xz − 2yz − y2 − z2 + ax + by + cz ,

êúäåòî a , b è c ñà êîíñòàíòè, íÿìà ëîêàëíè åêñòðåìóìè.

2. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Íåêà f(x, y) = x3 − y3 + 3xy è K = [0, 4]× [−4, 0] .

Íàé-ìàëêàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

Íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà f(x, y) âúðõó K å:

è ñå äîñòèãà â òî÷êàòà (òî÷êèòå):

3. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Ñòîéíîñòòà íà äâîéíèÿ èíòåãðàë

∫∫
D

x2y4 dxdy , êúäåòî D å ìíîæåñòâîòî, îãðàíè÷åíî îò

ïðàâèòå x = 0 , y = x + 1 è y = −x− 1 , å:

4. (12 òî÷êè, íåîáõîäèìà å îáîñíîâêà)

Îáåìúò íà òÿëîòî, çàäàäåíî ñ íåðàâåíñòâàòà

(
x2 +

y2

4

)2

≤ z ≤ x2y , 0 ≤ x ,

å ðàâåí íà äâîéíèÿ èíòåãðàë: ,

÷èÿòî ñòîéíîñò å:

5. (4 òî÷êè)

Äîâúðøåòå äåôèíèöèÿòà:

Êàçâàìå, ÷å ìíîæåñòâîòî A ⊂ R2 å èçìåðèìî (â ñìèñúë íà Ïåàíî-Æîðäàí), àêî ...


